
 

 باسمه تعالي
 

  مدت امتحان :ساعت شروع :رياضي و فيزيك رشته : هندسه ؤالات امتحان نهايي درس:س
٢تعداد صفحه: /     /  تاريخ امتحان :  موزش متوسطهآ دوازدهمسال نام و نام خانوادگي :

  طراح سوال : 

 نمره سواًلات (پاسخ نامه دارد)رديف

١ 

 جاهاي خالي را با عبارات مناسب پر كنيد.در هر مورد 
 است با ...................................................الف) دتر مينان هر ماتريس قطري برابر 

ت فصل مشترك صفحه و سطح با مولد سطح مخروطي موازي باشد و از راس آن عبور نكند ، در اين صور Pاگر صفحه ب) 
 ............. است. مخروطي يك 

 دايره ................ از مقدار شعاع دايره است.پ) اگر نقطه اي درون دايره باشد در اين صورت فاصله اين نقطه تا مركز 

ሬሬሬ⃗ ࢈ت) هر گاه  ر هم برابر صفر باشد ، آن كاه باشند و حاصل ضرب داخلي اين دوبردار د ℝ٣دو بردار دلخواه در فضاي  ሬሬ⃗ࢇ و 
 زاويه بين اين دو بردار برابر با ............... است.

 

١

٢ 

 ت زير را تعيين كنيد.درستي يا نادرستي هر يك از عبارا
|࡭|باشد كه  ٣ماتريس مربعي از مرتبه  Aاگر الف)  = |࡭٢|باشد ، در اينصورت   ٢− = −١٦ . 

و  Aوجود دارد كه از دو نقطه  dيك صفحه داده شده اند ، حداكثر يك نقطه روي خط در  Bو  Aو دو نقطه متمايز  dب) خط 
B .به يك فاصله باشند 

 سطح مخروطي عمود نباشد سطح مخروطي حاصل بيضي است.بر محور  Pپ) اگر صفحه 
 ت)دو بردار را هم سنگ يا مساوي گوئيم هرگاه ، طول آن ها با هم برابر باشند.

١

٣ 
           .  يسي زير را به كمك ماتريس وارون حل كنيدمعادله ماتر

ቂ ࡭    ١ ٠
−١ ٣ቃ = ቂ٤ ٣

٢ −٦ቃ +  ٣ ቂ−١ ٠
١ ٤ቃ

٢٥/١

٤ 
 دستگاه زير فاقد جواب است.                     aقداري از به ازاي چه م

    ൜
࢞ࢇ + ٢࢟ = ࢇ٢ + ١
٣࢞ + ࢇ) − ١)࢟ = ٧                                           

٢٥/١

٥ 

 با توجه به معادله زير مقدار متغير را بدست آوريد.

อ
࢞ ٢ ٣

−٥ ١ ٤
١ ١ ٠

อ = ٣٠
١ 

٦ 
 دايره به معادله ر)  باشد و ب-٢،١بنويسيد كه مركز آن نقطه (را   معادله دايره اي 

 ࢞٢ + ࢟٢ − ٢࢞ − ٨࢟ + ٩ =  از بيرون مماس باشد .   ٠
٢ 

٧ 

واحد به گونه  ١٠و  ٦و طول اقطار   Fʹو  Fو كانون هاي  Oمركز  روي بيضي به Mنقطه 
 است.  OM = 4اي قرار دارد كه 
  . OM = OF = OFʹالف) نشان دهيد 

 قائم الزاويه است. MFFʹب) نشان دهيد مثلث 
٥/١  

٨ 
ن و خط هادي سهمي را باشد. معادله خط تقار  F) ٣و  -٢و كانونش ( S) ٣و  ٢( معادله ي سهمي را بنويسيد كه راس آن 

 بنويسيد. 
٥/١  

٢࢟خط هادي سهمي به معادله  مختصات كانون و ٩ − ٢࢟ + ٨࢞ + ٩ =  ٢ بدست آوريد. را ٠

 

 



 

  مدت امتحان :ساعت شروع :رياضي و فيزيك رشته : هندسه ت امتحان نهايي درس:سؤالا
٢تعداد صفحه: /     /  ان :  تاريخ امتحآموزش متوسطه دوازدهمسال نام و نام خانوادگي :

  طراح سوال : 
 نمره لات (پاسخ نامه دارد)سوًارديف

١٠ 

ሬሬ⃗ࢇبردارهاي   = ሬሬ⃗࢈و  (١,٠,٢−) = (٢,٣, ሬ⃗ࢉو  (١− = داده شده اند.  با توجه به اين بردارها به هر قسمت به  (٠,٠,١)
 دقت پاسخ دهيد.

ሬሬ⃗ࢇ٢الف) ابتدا  بردار  −  را بدست آوريد و سپس طول آن را محاسبه كنيد . ሬሬ⃗࢈
ሬ⃗ࢋب) بردار  = ሬሬ⃗ࢇ +  آوريد. را بدست ሬ⃗ࢉ

 بدست آوريد. ሬ⃗ࢋرا بر  ሬሬ⃗࢈پ) تصوير قائم 

٢

ሬሬ⃗࢈اگر  ١١ = ሬሬ⃗ࢇو  (٥,١,٢) =  ١ برداري عمود بر اين دو بردار بدست آوريد. (٢,١,٠−)

١٢ 
ሬ⃗ࢉرض كنيد ف ሬሬ⃗࢈ و  ሬሬ⃗ࢇبا اين خاصيت كه  ٣و  ٢و  ١بردارهايي باشند به ترتيب با طول هاي  ሬሬ⃗ࢇ و  + ሬሬ⃗࢈ + ሬ⃗ࢉ = ٠ሬ⃗  

ሬሬ⃗ࢇمقدار  . ሬሬ⃗࢈ + ሬሬ⃗ࢇ . ሬ⃗ࢉ + ሬሬ⃗࢈ .  را بدست آوريد. ሬ⃗ࢉ
٢٥/١  

.ࢇ|ثابت كنيد :  ℝ٣در فضاي  bو  aبراي هر دو بردار دلخواه  ١٣ |࢈ ≤  ١ |࢈||ࢇ|

١٤ 
باشند. مساحت اين مثلث را بدست   سه راس مثلثي  C = (1 , 1 , -2 )و  B = (2 , -1 , 1)و  A = (2 , 1 , -1)اگر

 آوريد.
١ 

ሬሬ⃗ࢇ اگر ١٥ = ٢ଚ⃗ + ٣࢑ሬሬ⃗ ሬሬ⃗࢈ و  = ٢ଙ⃗ + ࢑ሬሬ⃗ ሬ⃗ࢉ و  = −ଙ⃗ + ٢ଚ⃗  سه بردار باشند ، حجم متوازي السطوحي كه توسط اين سه بردار
 ساخته مي شوند را بدست آوريد.

٢٥/١

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 باسمه تعالي
 

  : مدت امتحانساعت شروع :رياضي و فيزيك رشته : هندسه سؤالات امتحان نهايي درس:
٢تعداد صفحه: /     /  تاريخ امتحان :  آموزش متوسطه دوازدهمسال نام و نام خانوادگي :

  طراح سوال : 

 نمره پاسخنامهرديف

١ 
 )٢٥/٠(  سهميب)             )         ٢٥/٠الف) حاصل ضرب درايه هاي روي قطر (

 )٢٥/٠( ٩٠⸰)                                                               ت)٢٥/٠پ) كمتر  (
١

٢ 
 )   ٢٥/٠ب) نادرست (                                                )           ٢٥/٠الف) درست (
 )      ٢٥/٠ت) نادرست (                       )                                    ٢٥/٠پ) نادرست (

١

٣ 
ቂ ࡭ ١ ٠

−١ ٣ቃ = ቂ٤ ٣
٢ −٦ቃ +  ٣ ቂ−١ ٠

١ ٤ቃ = ቂ١ ٣
٥ ٦ቃ (٠/٥)  ⇒ ࡭ = ቂ١ ٣

٥ ٦ቃ ቂ ١ ٠
−١ ٣ቃ

ି١
 

ቂ ١ ٠
−١ ٣ቃ

ି١
=

١
٣  ቂ٣ ٠

١ ١ቃ (٠/٢٥) ⇒ ࡭ = ቂ٢ ١
٧ ٢ቃ  (٠/٥)

٢٥/١

٤ ቚࢇ ٢
٣ ࢇ − ١ቚ = (٠/٢٥) ٠ ⇒ ٢ࢇ − ࢇ − ٦ = ٠ ⇒ ൞

ࢇ = −٢ ⇒
−٢
٣ ≠

−٣
٧ قابل قبول(٠/٥) 

ࢇ = ٣ ⇒
٢
٢ =

٧
٧  (٠/٥) غير قابل قبول 

٢٥/١

٥ อ
࢞ ٢ ٣

−٥ ١ ٤
١ ١ ٠

อ = ٣٠ ⇒ (٨ − ٣) − (٤࢞ + ١٥) = −١٠ − ٤࢞ = (٠/٥)٣٠ ⇒ ࢞ = −(٠/٢٥)١٠

 )٢٥/٠بسط دترمينان حول سطر سوم (
١ 

٦ 
࢞٢ + ࢟٢ − ٢࢞ − ٨࢟ + ٩ = ٠ ⇒ ሖࡻ = ́࢘ و  (٤ ,١) = (٠/٧٥)  ٢√٢ 

,(٢,١−)ࡻ ሖࡻࡻ = (٠/٢٥)  ٢√٣ ሖࡻࡻ = ࢘ + ࢘́ ⇒ ࢘ = √(٠/٥)٢ 
(࢞ + ٢(٢ + (࢟ − ٢(١ = (٠/٥)٢ 

٢ 

٧ 
ࢇ(الف = ٥ , ࢈ = ٣ , ࢉ = √٢٥ − ٩ = (٠/٧٥)٤ ⇒ ࡹࡻ = = ࡲࡻ  ʹࡲࡻ  = (٠/٢٥)  ٤ 

ميانه است كه طول آن برابر با ضلع مقابلش است پس مثلث قائم الزاويه است.  MFF    ،OMʹب) در مثلث 
)٥/٠( 

٥/١  

٨ 
ࡲࡿ = ٤ = ⇒ .سهمي رو به پائين است, ࢇ (࢞ − ٢(ࢎ = ࢟)ࢇ٤ − (٠/٥) (࢑ ⇒ 

(࢞ − ٢(٣ = −١٦(࢟ − (٠/٥) (٢ 
 )٢٥/٠( y = a+k = 6 ) و معادله خط هادي ٢٥/٠( x = 3معادله خط تقارن برابر با 

٥/١  

٩ 
࢟٢ − ٢࢟ + ٨࢞ + ٩ = ٠ ⇒ (࢟ − ٢(١ = −٨(࢞ − ١) (٠/٥)  

(࢟ − ٢(࢑ = ࢞)ࢇ٤− − , (ࢎ ࢇ−)ࡲ + ,ࢎ ࢑), ࢞ = ࢇ + (٠/٥) ࢎ
 )٥/٠( x = 3پس  x = a+h) و معادله خط هادي ٥/٠((1 , 1-) = (a+h , k-)مختصات كانون 

٢ 

١٠ 

الف ࢇ − ࢈ = −٤, −٥, ٣ (٠/٥) ⇒ ࢇ٢ − ࢈ = ٥٠ = ٥ (٠/٢٥)٢ 

ب ሬ⃗ࢋ = ሬሬ⃗ࢇ + ሬ⃗ࢉ = (−٠,٣, ١) (٠/٢٥)     

(پ ሬ⃗ࢋ ሬሬ⃗࢈.
ሬ⃗ࢋ| |٢ ሬ⃗ࢋ = ି٥

١٠
(−٠,٣, ١)(١) 

٢

ࢇ ١١ × ࢈ = (٢,٤, −١(١)  (٧ 

١٢ 
ሬሬ⃗ࢇ + ሬሬ⃗࢈ + ሬ⃗ࢉ = ٠ሬ⃗ ⇒ ൫ࢇሬሬ⃗ + ሬሬ⃗࢈ + ሬ⃗ࢉ ൯൫ࢇሬሬ⃗ + ሬሬ⃗࢈ + ሬ⃗ࢉ ൯ = ٠ሬ⃗                   (٠/٥) ⇒ 
٢|ࢇ| + ٢|࢈| + ٢|ࢉ| + .ࢇ)٢ ࢈ + .ࢇ ࢉ + .࢈ (ࢉ = (٠/٥)                    ٠ ⇒  

.ࢇ ) ࢈ + .ࢇ ࢉ + .࢈ (ࢉ = − ١٤
٢

= −(٠/٢٥)              ٧            
٢٥/١  

 



 

  مدت امتحان :ساعت شروع :رياضي و فيزيك رشته : هندسه سؤالات امتحان نهايي درس:
٢تعداد صفحه: /     /  تاريخ امتحان :  آموزش متوسطه دوازدهمسال نام و نام خانوادگي :

  ل : طراح سوا
 نمره پاسخنامهرديف

١٣ 
|ࣂ࢙࢕ࢉ|باشد . واضح است كه مي دانيم  ીزاويه بين دو بردار برابر با  فرض كنيم ≤  )پس داريم: ٥/٠. ( ١

.ࢇ| |࢈ = ห|ࣂ࢙࢕ࢉ|࢈||ࢇห ≤ |࢈||ࢇ| × ١  ⇒ .ࢇ| |࢈ ≤ )٥/٠(   |࢈||ࢇ|
١ 

١٤ 
A = (2 , 1 , -1)  وB = (2 , -1 , 1) و C = (1 , 1 , -2 )  پسAB=( 0,-2,2 )  وAC=(-1,0,-1 ))٥/٠(  

ࡿ = ١
٢

࡮࡭| × |࡯࡭ = ١
٢

|(٢, −٢, −٢)| = √٥/٠( ٣(
١ 

ࢂ ١٥ = .ࢇ| ࢈) × |(ࢉ = ห(٠,٢,٣). ൫(٢,٠,١) × (−١,٢,٠)൯ห = |(٠,٢,٣). (−٢, −١,٤)| = ١٠ 
         )٢٥/٠)                                                     (٧٥/٠)       (٢٥/٠     ( 

٢٥/١

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


